2. EJIEMEHTAPHE
JTNODPAHTOBE JEJHAYUYMHE

2.1. MATEMATHUYKHU PEBYCU

HajjennocraBumje /JlnodantoBe jeqHaunmHe cy MaTeMaTHYKd peOycH.
MerTon pa3nukoBama ciiydajeBa KoA OBUX IpoliemMa ce mokasyje I0J0HOCHUM,
jep je pasmBajambe ciaydajeBa IIOCTa OJaKIIaHO, IOIITO Cy HH(pe eIeMEHTH
ckyma X=10,1,2,3,4,5,6,7,8,9}.

OCHOBHHM NPHHLUI Ha KOME MOYHMBAjy MHOTE HAEje U METOAE Koje ce
KOpHUCTE TpH pemaBamy JnodaHToBUX jeqHAaYNHA je caapKaH Yy jeAHOCTABHO]
YUECHUIIA J1a CBE OHO INTO BaXKM 3a jeAHY CTPaHy jeTHAKOCTH, 300T 0coOMHE
pedIIeKCUBHOCTH jeIHAKOCTH (a = a), BaXKH y WACHTHYHO] QOPMHU U 3a APYry
CTpaHy jeTHaKOCTH. AKO je JieBa CTpaHa jeIHAKOCTH YBEK IapaH Opoj, OHAa TO
Mopa OMTH M JECHA; aKo je JieBa CTpaHa MOTIYH KBaJpaT, OHJA je TO U JICCHA;
aKo je JIeBa YBEK Marmba Of HEKEe BPEAHOCTH, OHJA j€ TO U JAECHA ...

HIPUMEP 1. Jlewugpposamu muodcerve *4 * - 15=3 *9 *

PEHIEILE: Jlea cTpana jeAHakocTH je AesbuBa ca 15, mTo 3Ha4m 1a je u
JIOTIPOM3BOJT eJbHB ca 15, makie m ca 3 m ca 5, ma ce Mory m3Byhu ciemehu
3aKJbydny: a) 30up mudapa 6poja 3 * 9 * je mespuB ca 3; b) mocnenma mudpa
Opoja 3 * 9 * je O wim 5; c) apyra uudpa npsor unHUonA je 4. Ha ocHOBY 0BuX
3aKJbyJaKa pa3IuKyjy ce JBa clydaja:

1) Ako je mocienmwa nnudpa mpousBona, Tj. Apyra 3Be3auna jegHaxa O,
oHJa je 30up nudapa 12 + *, ma 300r ycioBa aespHBOCTU 30Hpa nudapa ca 3,
mpBa 3Be3auna Moxe outu 0, 3, 6 wm 9, ma ce paau o mpoussoxy 3090, 3390,
3690 umu 3990.

Kako nobujenn OpojeBu npu nessemy ca 15 majy penom xommuauke 206,
226, 246 unmm 266, jacHO je ma 300T yCiIOoBa C) TMOCTOjU CaMO jEIHO PEIICHE:
246 - 15 =3690.

2) Ako je mocneamwa nudpa npousBoaa 5, onna je 36up mudapa 17 + * na
je 30or ycinoBa b) nmpyra 3Be3muila jenHaka 1, 4 wiu 7, OQHOCHO paau ce O
npomsBoauma 3195, 3495 mmu 3795. OBm OpojeBM npu Aesbemy ca 15 majy
kosmuHuke 213, 233 unm 253, ma HUjegaH He 3aJ0BOJbaBa YCJOB C), jep MY
npyra uugpa HEje 4. A
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2. Enementapue [lnodanrose jexHaunne — 2.1. Marematnuku pebycu

HPUMEP 2. Oppenutu uudpe a, b U ¢, Tako Ja BaXU jEAHAKOCT:
aa +bb = cc).

PEHIEBE: VYV oBoM mpuMepy yMmecTo 3Be3[ulla Cy JaTa cjioBa, IITO
ynyhyje ma ce mpobiem mpBO Mopa ca jesnka pedyca MpPEBECTH Ha je3HK
jemHaunHa, a TEK IOTOM pemaBath. JlaTa jeTHaKOCT ce JJaKo MPEBOIH y OOJIMK
11a + 11b = (11c)* = 121c*. OuurienHo cy ¥ JeBa U JECHA CTPAHA jeIHAKOCTH
nespuBH ca 11, ma ce mocne nesbema ca 11 mobuja jeqnaunna: a + b = 11¢% Kaxo
cy a u b uudpe, BUXOB 30up Moxke 6uth HajBume 9 + 9 = 18, ma je 11c* < 18,
IITO 3HAYH Ja je 11 =11, najec= 1. Tagaje a+ b =11, ma 3amatak uma BHIIe
pemema: 22 +99=33+88=...=66+55=77+44=88+33=99 +22=121
=11°. A

HIPUMEP 3. Oodpedumu yugpe a, b u ¢ u npupooan 6poj n, mako oa je

a+bb+cce = nt. Komuko uma peuterva?

PEIHEBE: 36up jenHor jeaHonupeHor, jeaHor TBOIu(pPEHOT U jeTHOT
Tpowrdperor 6poja a + bb + ccc yBek je Behm ox 1 + 11 + 111 = 122, a Mamu
o1 9+ 99 + 999 = 1107. laxne, Baxku HejeqHakocT 121<122 < n* <1107<1225.

3naun npa je 11< n’ < 35, ma je 3 < n < 6, ogHOCHO n = 4 Wi
n=>5. Pasmukyjy ce nBa ciaydaja:

1) Axkoje n=4, oHxaje n*=256=222+33+1;
2) Akoje n=5, onmajen’=625=555+66+4.A

JleTaisHUjEe 0 MAaTEMaTHIKUM pedycruMa roBope MpoOIeMu KOju ce Jajy 3a
CaMOCTaJIaH paj:

[TPOBJIEMUA 3A YBEXBABABE

12. YMecTo 3Be3auIla HamMcaTH OAroBapajyhe mudpe Tako 1a Omy3UMame
ok ok Rk _ kR Rk =k k¥ Gyne TaYHO, aKO CE YMamCHUK, yMambHiall U
pasirKa 9uTajy ¢ JeBa Ha JIECHO jeHAKO Kao | ¢ JAeCHA Ha JICBO.

13. Jla mu peOyc * * * + * * * = * * * ypa permeme ako ce cBaka ox nudapa 1,
2,3,4,5,6,7, 8 u9 Moxe ymoTpeOuTH camo jeTHOM ?

14. Jla mu peQyc * * * * - * * % = * * * pva permeme ako ce cBaka of mudapa 0,
1,2,3,4,5,6,7, 8 u9 Moxe ynmoTpeOUTH caMo jeTHOM?

15. Axo je x jemHomudpeH, a y ABONMU(PPEH MPUPOIHU Opoj mermudpoBaTH
3aI09eTO MHOXKEHE: X -y - 45 =22 * * | Konnko uma pemiema’?
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2. Enementapue [{nodanrose jenHaunne — 2.1. Marematnuku pebycu

16. Y Opojy * * * * * * * * * * yvecTo 3Be3nuna pacnopeautu mudpe 0, 1, 2, 3,
4,5,6,7, 819 tako ga ce cBaka nudpa ymorpedu camMo jeIHOM U a JOOHjeHU
0poj Oyze nespus ca 99. Koju je HajMamH, a Koju HajBehu TakaB 6poj?

17. Ogpenutu cBe nBOIUGPEHE MPUPOIHE OPOjeBe X M Y TAKO N1a j€ UCIyHhCeHA
JEMHAKOCT X -y -22=3*%4%*,

18. Onpenutn nudpe a u b u npupoaan 6poj n TaKo 1a je 19192211b =n

19. Jemmdposatu KBagpupame: (F4%)* = ¥00**,

SATALIA CA MATEMATUYKUX TAKMHUYEBA

20. [lat je pa3nomak ARHIMED M3pauyHaTn BpeIHOCT pa3iioMKa ako
. jep EUKLID pady p p
jeIHAKUM CIIOBHMAa OJITOBapajy jemHaKe IMdpe, a pa3InduTUM CIIOBUMaA

pasmuunte uudpe. (Cpbuja 1990.)

21. Onppenutu Hemo3Hate nmudpe a U b Tako aa je 3-3a = 2-5b. Kommko nma

pemema? (Cpouja 1991.)

22. 3aMeHHTH 3Be3/UIle oroBapajyhumM nudpama u u3padyHaTu IpupoaH 0poj
n, ako je *71* : 36 =n. (Cpbuja 1991.)

23. JlemmppoBaT MHOXKEHE: a- b .ab = bbb. (Cpbwuja 1991.)

24. Paznomun
45

Cy TNpHpPOIHH OpojeBU. YHOPEOUTH HX MO
BeanunHU. (Cpbuja 1995.)

25. JlemmpoBaTi MHOXEHe: abed-9 = dcba . (Cpbmja 1995.)

26. lemmdposati kBampupame: (5¢ + 1)° = abcd ako jeqHakuM cioBHMa
0JIroBapajy jeqHake uugpe, a pasInuuTHM cloBuMa pasznuuure uudpe. (Cpouja
1996.)

27. JemmdpoBati MHOXKEEE: ¥2% - 45 = (**)* . (CpGuja 1998.)

28. JlemmpposaTtu cabupame A+AB + ABC + ABCD = 2002 .(Cpbuja 2002).

29. YV jennakoct 7 * 8 = * 9 - 8 + 7 *, 3aMeHUTH 3Be3quIe IUppaMa TaKo Ja
jemnakoct O0yzae tauna (Cpouja 2005).
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2. Enementapue [lnodanrose jexHaunne — 2.1. Marematnuku pebycu

[TPOBJIEMUA 3A UCTPAXKNBAKE

30. Oppenutu mMehycoOHO pasnuunte mudpe a, b u ¢ u npupogan 6poj n, Tako

Jla BaXKH jeTHAKOCT a + ab + abc = n’. Konmko nma pemema?

31. Koju Tpoundpenu 6poj nma ocobuHy aa ce 6 myTa CMamH ako My ce
n30purie mudpa aecetura’?

32. Jlat je Opoj aaa...aaa + bbb...bbb y kome je 2000 uudapa a u 1000 mudapa

b (a u b cy mudpe pazmmuute ox Hyie). Oapenuty a U b Tako na gatu 6poj Oyne
nesbuB ca 36.

2.2. JMODPAHTOBE JEJJHAYMHE CA ITPOCTUM
BPOJEBMMA

Kon JnodanToBuX jeqHaurHa KOje Ce OJHOCE Ha MPOCTE OpojeBe KOPUCTE
ce hieje Koje cy moOpo mo3HaTe Kajua cy MpocTH OpojeBH y muTamy. CBaKako
HajeKcIJIoaTHCaHje O THX HJeja Cy OHE Koje MOoYMBajy Ha cieaehuMm jemaHo-
CTaBHUM TBphemuMa (Koje HaBOAUMO 0e3 T0Ka3a):

. Bpoj 2 je jemunn nmapan mpoct 6poj ;

. Csu npocty 6pojeBu Behu o 2 cy HEMApHH ;

. Bbpoj 3 je jemuau mpocT O6poj Koju je mneJbuB ca 3 ;

. Ceu npoctu 6pojesu Behu o 2 ¢y obnmka 4k—1 wmm 4x+1

. Csu npoctu 6pojesu o0nuka 4k — 1 mwim 4k + 1 HUCY IPOCTH ;

. Csu nipoctu OpojeBu Behu o1 3 ¢y obmuka 6k—1 mmu 6k +1

. CBu 6pojeBu obmmka 6Kk — 1 win 6K + 1 HUCY TIpoCTH ;

. Ceu npoctu 6pojeBu Behu ox 5 3aBpmanajy ce mudpama 1,3,7, wm 9.

Ca HekoJIIMKO TIpuMepa wWiIycTpoBahe ce Kako ce HaBeicHa TBphema
KOpHUCTE Yy pemaBamy JnodaHToBHX jeqHAYMHA ca TTPOCTUM OpOjeBUMA.

HIPUMEP 4:  Oopedumu cee ypehene napose (p, q) npocmux opojesa p
u g mako oa je a) 2p + 3q =200;b) 2p + 3q = 201.

PEIIEBE: a) Axo je 2p + 3q = 200, onna je 3q = 200 — 2p, na je ¢ gecHe
CTpaHe jeHaKOCTH MapaH Opoj, IITO 3Hauu Aa W 3q Mopa OuTh mapaH Opoj.
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2. Enemenrapue {nodanrose jennaunHe — 2.2. JlnodanTtose jeHaIMHE ca IPOCTUM OpojeBuMa

Haxie, q = 2, a 2p = 200 — 6 = 194. Kako je p = 97 mpoct 6poj, TO je
p =97, q =2 jenuHo pememne.

b) Ako je 2p + 3q = 201, onna je 2p = 201 - 3q = 3(67 — q). Kako je
JlecHa CTpaHa JeTHaKOCTH NIeJbUBa ca 3 TO Mopa OWTH U JieBa. bpoj 2p je mespuB
ca 3 camo ako je p = 3, jep je p = 3 jemunu npoct Opoj nespuB ca 3. Tana je
2 =67 - q, a q = 65 mro HUje TpocT Opoj. 3aKIpyyak je /a OBa jeAHaYNHA HEMa
periema y CKyITy MpocTux OpojeBa. A

HIPUMEP 5: Konuko uma npupoonux Opojeea n maxeux 0a 8axjicu
jeonaxocm Sp + 13q = 65n, axo cy p u q npocmu 6pojesu?

PEHIEWE: Axo je 5p + 13q = 65n, onna je Sp = 13(5n — q), ma 5p mopa
OuTH nespuBoO ca 13, mro 3Ha4M na je p = 13.

Cnnuno je u 13q = 5(13n — p), na je 13q aespuBo ca 5, onHOCHO q = 5.
Hakme 65n =5-13 + 13-5 =130, ma je n =2, jequau 6poj KOju UCITyHaBa TOPEHH
ycioB. A

HIPUMEP 6: Ilocmoje nu npocmu 6pojesu p u g maksu 0a je
7p + 11g =400?

PEHIEWE: Kako je 400 mapan 6poj To cy 7p u 11q nnm ob6a mapHa uiu
00a HenapHa. Ako cy 06a mapHa oHza je 7p + 11q = 24 + 22 = 46, mTo je MHOTO
Mame 01 400. Ako cy p u q HenmapHU: 3a p = 3, q HHje 1ieo Opoj, a3aq =3, p
HH]je 11e0 0poj.

Ako cy p u q mpoctu OpojeBn Behu onm 3, omma je p = 6k + 1 u
g=6m=*1 (ke N,me N).

PasmatpameM cBe deTHpu KoMOWHaIWje MmOOHWjajy ce€ jemHaduHe:
6(7k + 11m) = 418; 6(7k + 11m) = 404 ; 6(7k + 11m) = 396 ; 6(7k + 11m) =
382. Onm cBux nmobujeHux OpojeBa jemmHo je 396 nemmBo ca 6, ma w3
6(7k + 11m) = 396, cnenu na je 7k + 11m = 66. Kako cy 11m u 66 nespuBu ca
11, To mopa 6wt u 7x. Hakie xk = 11, mTo HUje Moryhe, jep Ou Tama m OmI0
-1, mrro HUje mpocT 6poj. A

HIPUMEP 7: Odpedumu cee npocme Opojege p, q u r, makee 0a 8axicu
jeonaxocm p + pg + pqr = 38?

PEHIEWE: Akojep+pq +pqr=38, oamajep(l +q +qr) =38=
2-19. JacHo je na je u3pa3 y 3arpanu Behu of 2, ma je 30or Tora p = 2. Tana je
q(l +r)=18.Kakoje 1 +reeheog 2, T0je q=3,ar+1=6,majer=5.A
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2. Enemenrapue {nodanrose jennaunHe — 2.2. JlnodhaHToBe jeAHAYMHE ca IPOCTUM OpojeBuMa

[TPOBJIEMUA 3A YBEXXEABAKE

33. Axo cy X B y IpHPOJIHH, a P TIPOCT OpPOj ONPEANTH CBA peliekha jeTHAINHE:
a) x-y=17; b)x-y=p?

34. Oxpenutu peurema jenHadnne: a) X -y =49; b) x - y=p’, akocy X u y
NPUPOJHH, a p IpocT Opoj?

35. Kosuko peliemha nMa jeiHaunHa: a) X-y = 64 ; b) Xy =p", ako cy X, y u n
NPUPOJHH, a P IPOCT Opoj?

36. Konmko pemiema y CKyIry mpocTux OpojeBa uma jeaHadnHa p +q = 307
37. Iloctoje i mpocTr OPOjeBH p U ( TaKBH JIa BaXKH jeAHAKOCT: 3p + 5q = 677

38. Ompenutn cBa peuiema jeqHaynHe 5p - 7q = 1, ako ¢y p ¥ q TPOCTH
opojeBu?

39. Konuxko pemiema y cKymy npocTux OpojeBa nMa jenqnaunsa 17p + 11q = 155.
40. OgpenuT cBe TpocTe OpojeBe p W ( Tako Ja jeé HCIyHmEHa jeIHAKOCT

B+g = 2.

2 3

41. loxazaTu J1a jeaHauYMHA % + % = n HEMa pellieka, ako Cy p U  MPOCTH, a

n mpupoaaH 6poj.

42. Konuko pelema uMa jegHadnHa p° + 3° = q , aKO Cy P M q MPOCTH
OpojeBH.

43. Onpenutu periema jennaunte p? + q° =57, ako ¢y p u q mpoctu 6pojeBu?

44. Konuko peliema UMa jelHAYNHA X Y - Z = P, aKO Cy X, Y U Z IPUPOIHH, a
p TpocTt 6poj?

45. Onpenutu cBa pelnema cienehnx jeqnaunna: a)x -y -z=9;b)x-y-z=p°
aKo Cy X, Y ¥ Z IPUPOJIHH, a P PocT Opoj?

46. IlocTtoje nu mpocTH OpojeBH p, q U I, TaKBH f1a je p +q + 1= 100?
47. Oppenutu npocte OpojeBu p, q U T, ako je p + 2q + 3r = 377

48. OgpenuTn cBe MpocTe OpojeBe P, q W I TaKO J1a 33/I0BOJHABA]Y jETHAUNHY
pq+r=23.

49. Konuko peiema nMa jeqHaunHa pq + qr = 40, akocy p,q U r TPOCTH
opojeBu?
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2. Enemenrapue {nodanTose jennaunHe — 2.2. [lnodanTtose jeHaINHE ca IPOCTUM OpojeBuMa

50. Jla nu jemnaumna pq + qr + rp = 2006 uMa pemema, ako cy p, q U T
npoctu OpojeBu?
51. Koje ocobune nma mpupoad 6poja K, ako jeIHa4YnHa pq + qr + Ip = 2K uMa

pereme?

52. Ogpenutu cBe mpocte OpojeBe p, U I' KOjU HCIYHaBajy jeAHAKOCT je
p'+q + 1’ =166.

SATALIA CA MATEMATUYKUX TAKMHUYEHA

53. Heka cy p, q u r mpoct OpojeBr U a, b ¥ ¢ TaKBU MPHUPOJIHU OpOjeBH Ja
BaXKHp=a'+c,q=b+aur=c"+b. Jlokasarn 1a cy y TOM CIIy4ajy 1Ba O
opojeBa p, q u r mehycoOHo jeqnaku. (Cpouja 2005.)

I[TPOBJIEMHA 3A NCTPAXHNBABE

54. Konmuko pemrema nMa jemHaunHa 3p + 5q = 100, ako cy p u q TpocTH
OpojeBu?

55. 3a koje BpeaHOCTH MIPUPOTHOT Opoja n jeTHAYNHA % + % = N UMa perIeHa,

aKko ¢y p U q npoctu 6pojesu ?

56. Oxpeuty cBe IpocTe 6pojeBe p 1 q , Tako gaje p° +2° =q.

57. Ounrnemno je: 2+ 7 =3%3+13=4%2+23=5,5+31 =6 ... Jla mu ce
KBaJpaT CBaKOT MPUPOAHOT Opoja Beher on 3 Moxke mpUKa3zaTH Kao 30up ABa
npocta Opoja?

58. llosnato je maje: 2 +2=4,34+3=6,3+5=8,2+7=9,3+7 =10,
5+47=12,7+7=14,2+13=15,3+13 =5+ 11 =16, ... Jla 1 je ce cBaku
CJIOJKEH MPHUPOJaH Opoj MOKe MpUKa3aTH Kao 30up ABa mpocta Opoja?

59. Konuko pelema ¥Ma jeHAYMHA X - Y - Z = P’ , aKO Cy X, Y U Z LeH, K
NPUPOJHH, a p IPOCT Opoj M ako je X <y < Z.

2.3. JUODPAHTOBE JEJHAUYMHE CA
HEJIMM BPOJEBUMA

[Ipumepu koju ciene cy yBOOHH M BbHMa ce WIYCTPY]y HajjelIHOCTaBHUjE
uieje Koje ce KOpHCTe y pemaBamy pasHux JlwmodanroBux jemHaunHa. Cee
HaBeJICHE HJIEje CIaAajy y elIeMeHTapHEe M IPeICTaBibajy J0OpY HPHUIIPEMY 3a
CTYIHO3HHjH TMPUCTYT MpobaeMaTuIy J{nohaHToOBUX jeTHAYNHA.

16



2. Enemenrapue {nodanTose jennaunHe — 2.2. [lnodanTtose jeHaINHE ca IPOCTUM OpojeBuMa

HIPUMEP 8: Oopeoumu cee ypehene napoge (x, y) yeaux 6pojeee x u y
maxeux oa je 5x = 17y.

PEIIEBE: Axo je y meo 6poj oHIa je mecHa cTpaHa jeJHaYHHE JIeJbHBa
ca 5, may Mopa 6utu nespuBo ca 5, Tj. y = Sk (k € Z). Taga je 5x = 17 - 5k, ma je
x = 17k.

VYpehenn map (17k, 5K) rae je k OWIO Koju 1meo Opoj mokaszyje da maTta
jemHauynHa UMa OECKOHAYHO MHOTO PeIIeHa, jep 3a CBaKO O] 0ECKOHAYHO MHOTO
1IeJI00POjHUX K, c€ MOXKe JoOWuTH omromapajyhe x m y. Ypehenu map (X, y) =
(17x, 5x) npeacrasspa OIIITE PEIIEE narte jennaunne. A

[Tojam ommrer pemema JnohanToBe jenHaunHe je jeqaH O HajBAKHU]UX
MIOjMOBa, a TpeAcTaBiba GOpMyITy KOja ONMHUCYje CBa pelleHka JaTe jeAHAuYMHe.
OmmTe pememne je Hajuenmrhe mapamMeTapcKor THMA, Tj. MOKa3yje Kako ce y
3aBUCHOCTH O]l BPEIHOCTH HEKOT MapaMeTpa Memajy pellemha IaTe jeaHaunHe.
OrmTe pemrerbe Moxke 6uTr i QYHKIHja IBa, 11 U BUIIE [TapaMerapa.

I[IPUMEP 9: Jlama je jeonauuna x° + 3y = 24. Koauko pewera uma
dama jeOHauuHa y CKYny NpUpoOHUX, a KOIUKO Y CKYNY yeaux opojesa?

PEIIEE: U3 jennaunne ciemm aa je x° = 24 — 3y = 3(8 — y). Kaxo je
JISCHa CTpaHa yBEK JleJbUBa ca 3 TO MOpa OWTH W JIeBa CTpaHa, IITO 3HAYH JIa j€
x’, a CAaMHM THM H X JICJbHB ca 3.

C o63upom 1a je x> < 24, To je x <4, maje X = 3 y = 5 jeAHHO pelIetbe
JlaTe jeJHaYMHEe y CKYITy IPUPOTHHUX OpojeBa.

AKo je X = 3k (ke Z), onfa je x° = 9%, ma je X° + 3y = 9x° + 3y = 24 umm
3y=24-9x% majey=28— 3k . Jlakie y cKyIy Heaux OpojeBa jeqHaunHa nMa
0ECKOHAYHO MHOTO PElICHa, a OIIITE PEllekhe AaTe jeMHAUYNHE Y CKYITy IEeNnX
6pojesa je : x = 3k, y = 8 — 3k” (ke Z). A’

6
[PUMEP 10: Ja nwu jeonauuna x* + — = 10 uma Komauno uiu
y
becKoHauHo MHO20 peuierba y CKyny yeaux opojeea?
PEILIEWE: U3 jennaunne cneau aa je 10 — x° = 6 . Kako je neBa ctpana
y

JEMHAKOCTH yBEK 11e0 Opoj, To Mopa OWTH U JIeBa.

Omiute periene jeiHauYNHeE je mojaMm o KoMe je Beh Ouito roBopa y npumepy 8.

HPETXOAHOT MOTJIaBIba

Kapna ce roBopu o pelieiby HeKe jeJHaunHe Y CKyITy 1IenuX OpojeBa, moapasymesa ce 1a je To
peureme ypelhern nap, ypelena tpojka, ..., ypehena n-topka uenux 6pojeBa koja
3a/10B0JbaBA JaTy jeJHAUHHY
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2. Enementapue {nodantose jenHaunse — 2.3. JlnodanTtose jeqHaunHE ca 1eIuM OpojeBuMa

To 3Haum ma je y nenoOpojHu menwiar, Opoja 6. Jlakie moTeHIMjaHa
permema ce mobujajy 3ay € {1, -1, 2, -2, 3, -3, 6, -6}. 3a Ha3HaUYECHE BPECIHOCTH
Opoja y, mpoMeHIbHBA x* e {4, 16,7, 13, 8,12,9, 11}. Kako 7,13,8, 12, u 11
HHUCY KBaJpaTH Lejor Opoja To jeaHaunHa uMma 6 LenoOpojHHUX peliema U TO:
2,1);(2,1);(4,-1);(-4,-1); (3, 6); (-3, 6). [Ipema ToMe naTa jeqHaAYNHA UMa
KOHAYHO MHOTO peliema. A

ITPOBJIEMU 3A YBEXXBABAE
60. OnpenuTn cBE MPUPOIHE OpOjeBe X W Y TaKO J1a 3aJ0BOJbABA]y jEeTHAYNHY
99x + 2y = 202.

61. /loxazatu na jemnaumHa 15x + 40y = 2006 HeMa pemiema y CKyIy IPHpO-
nHUX OpojeBra.

62. Komuko pemema uma jemHaunHa X + y = 2006, ako ¢y X Uy TIPHPOTHH
opojeBu?

63. Komuko pemema mMa jemHadmHa X -y = 96, ako ¢y X U Yy IPHUPOJHH
opojeBu?

64. OxpenuTy cBa LENOOPOjHA peleba jeqHaunHe X -y = 48.
65. TlocToje 1u 1eu OPOjeBH X U Y TaKBH a je X -y = 72?

. X 5 .
66. Konmuko pemrema nMa jeTHaqnHa 1 =— , aKo Cy X U y IpupoaHHu OpojeBu?

67. Onpenutu cBa peuiewka jeTHaYNHE % = % , QKO Cy X U Yy 1IeTIH OpOjeBH.

68. Jla mu jenHaunHa % + % = 4 yMa peliema y cKymy ueimux opojesa?

69. Komurko 1eno0pojHuX pememna uMa jeaHadnna | X |+ |y | = 10?

70. OnpemuTH cBa 11eJI00pOjHA pelemka jeqHaunae Xy + 28 = 0.

71. Pemnty jemHaunny x° + |y | = 17, ako ¢y X H y 1e71H GpojeBHn.

72. Tloctoje nu uenu OpojeBH X U y TakBH Ja je 3x + 39y = 20007

73. OmpeauTH CBa pelierba jeHadnHe X° -y = 36 y CKyIy LeInX 6pojeBa.
74. OnpenuTy cBa 1ET06POjHA pelleba jenHadnae X -y = 108.

75. Konuko periema WMa jefHadyWHA X -y -z = 06, ako Cy X, Y M Z TIeTH
opojeBu?
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. Xz 2
76. Konuko periema nMa jeTHaInHa ) = — , aKo Cy X, y U Z IPUPOTHHU
y

OpojeBu?

77. Konuko pemrema uMa jefHaduHa X + Y + Z = 6, aKo ¢y X, Y U Z IPUPOTHU
OpojeBH, a KOJUKO, aKO CY X, Y M Z HEHETaTHBHU LeIu OpojeBu?

78. OnpenuTy cBe MpHUPOIHE OpOjeBe X U Y TaKO Ja je X + 2 = 3.

79. Onmpenutu cBe ypehene mapose (X, y) Lenux OpojeBa X M y Tako 1a je

X + iz =5.
y
. .19 99
80. Onxpenutn npupoaHe OpojeBe X Uy Tako 1a je — + — = 109.
X y
81. Onmpenutn cBe mpupomHEe OpojeBe X W Yy Tako na je: a) i+l: 1;
XYy
b) l+l =2;0) l+l =3.
Xy Xy
. . 2 3
82. Onmpenutn cBe mpupomHe OpojeBe n 3a Koje jegHauynmHa — + — = N uMa

X ¥
pelema y CKyIy NpupoAHUX OpojeBa.

ITPOBJIEMHA 3A NCTPAXKMBAIBE
. . .ox 3
83. Ilocroje 1 mpupoaHN OPOjeBH X Uy TaKBH 1A j€ 3 += =47
. . 8 9
84. Onpenutu cBe npupoHE OpojeBe X Uy Tako Aaje — + — =5
X
2005 2006
+ —_

X y
jeIHa4YMHA, aKo Cy X U Yy IPUPOIHU OPOjeBH.

85. lara je jemnaumHa =2007. Konuko pemema uMa [arta

86. [lara je jemnaunHa X + Yy + z = K (K je npupoaan 6poj Behu ox 2).
Konuko pemema nMa J1ata jeHadYnHa ako Cy X, Y ¥ Z IPUPOIHU OpOjeBH,
a KOJIMKO, aKO Cy HEHETaTHBHHU 11eJIi OpojeBu?

87. Jla nmu ce cBaku mpuponaH Opoj K MOXKe NMpHUKa3aTH Kao 30Up ABa MpPOCTa
Opojapuq?
88. /la mu ce cBaku mpupoaH Opoj K MOXKE MPUKA3ATH KA0 Pa3jIvKa J[Ba MPOCTa
Opojapuq?

19



2. Enementapue {nodantose jenHaunse — 2.3. JlnodanTtose jeqHaunHE ca 1eIuM OpojeBuMa

2.4. HEKE ITPUMEHE EJIEMEHTAPHUX
JINMODPAHTOBUX JEJHAUMHA

Enemenrtapue [luodantoBe jeaHaunmHe MMajy M CBOjy mpuMeHy. EBo
HEKUX, Haj3aHHMJBMBHjUX NpHMEpa MpHMEHe Yy KojuMa MpBo Tpeba mpobdiem
MIPEBECTH Ca OOMYHOT, Ha MAaTEMaTHIKHU jE3WK, a MOToM Jo0ujeHy JnodhaHTOBY
jEeIHAaYMHY PELINTH.

HIPUMEP 11: Mepuu 6poj usuye xoyke je npupooan Opoj. Mooce au
Mepuu bpoj werne nospuiune oumu 300?.

PEHIEIE: Heka je mepHu Opoj mBHIe KOIKe a. Tama je MOBpLIMHA
xorke 6a” = 300, ma je a’ = 50. Kako He mocToju mpupoan Opoj umju je KBagpar
50, TO TakBa KOIIKa HE TIOCTOjH. A

HIPUMEP 12: Jlam je npoussod 12-34-56-7-89-10-11 = 399%6*** He
epuwiehu mHodICEeIbe Y  O0obujeHom Opojy ymecmo 38e30uyd  HAnucamu
oozosapajyhie yugpe.

PEIIEWE: Heka je no6ujeru 6poj 399a6bed . Jlatn pon3BOI j€ TCIHUB
ca 2-:5-10 = 100, na cy nocnenme ase uudpe ¢ u d nodujenor Opoja Hyne. bpoj
je mespuB ca 9, ma 30up umdapa godbujeHor O6poja 27 + a + b Takohe Mopa OuTH
NIeJbUB ca 9, mTo 3HauW 1a je u 30up a + b jegnak 0, 9 wim 18. bpoj je mespuB u
call majepasmuka (3+9+6) -(9+a+b)=9—-a-Db gemuna ca 11, mro
3Ha4¥ J1a je a + b = 9. 300r gespuBocty ca 4, mudpa b je 0, 4 nnm 8. Ka xaxko je
399 nmespuBO ca 7, To Mopa 6utH U Opoj abb, mTo 3HAUN na je abb miu 960, nau
564 wm 168. Kako je camo 168 nespuBo ca 7, Tpaxkenu 6poj je 39916800. A

HIPUMEP 13: Oopedumu najmarou u najeehu ocmoyughpenu oOpoj xoju
uma 30up yughapa 40? O xojum bpojesuma je peu ako cee yugpe mopajy dbumu
pasnuyume?

PEIIEWBE: Axo ce nudpe mory MmoHaBJbaTH HajMamH TakaB Opoj je
10039999, a najsehu 99994000.

Kako cBe mmuppe mopajy Outu pasznuuure, Kako je 30uMp CBUX JeceT
mipapa 1 +2+3 +4+5+6+7+8+ 9+ 0 =45 u xako ce npasu
ocMmondpeH 0poj, TO 3HAYM Ja U3 30Mpa MOpajy M30CTaTH mUPpPe IUjU je 30up
45-40=5.

Haxme 0 + 5, 1 + 4 wim 2 + 3. Ako ce npaBH HajMamH, ald U HajBehu
0poj uzocrahe 2 u 3, a mobuhe ce 6pojeBu 10456789, oqrocHo 98765410. A

20



2. Enemenrtapue {nodantose jenuaunte — 2.4. Hexke npumene J[nodantoBux jeaHaunHa

HIPUMEP 14: Oopedumu najmarsu u Hajeehu npupooar 6poj uuje cy cee
yughpe paziuyume, axo je npouzeoo yugapa moe opoja 720.

PEIIEWE: Hajmamu Opoj je oHaj KOju ce MOYKE HAIPaBUTH Ca IITO Mambe
uudapa. Kako je 720 = 2*-3%5, to HajMarmu 6poj He MOke GUTH TpoLH(pEH, jep
ce HU 5 HU 9 He Mory KoMOuHOBatH ca 2. [Ipema TomMe HajMamH TakaB Opoj je
2589.

Hajsehu 6poj je oHaj koju nma mTo Buile nudapa, a Takas je Opoj unje cy
mudpe 1, 2, 3, 2-:2, 5, 2.3, nmakne 6poj 654321. Hanmomena: Hyma ce He cme
CTaBUTH Ha Kpaj Opoja, jep 6u Tama mpousBox 1udapa 6uo 0, a me 720. A

HIPUMEP 15: [locmoju au 0soyughpen 6poj Koju je jeonax 30upy ceoje
yughpe decemuya u keaopama yughpe jeournuya?

PELIEWE: Heka je TpaxeHu nBouudpeny mpupogan 0poj xy. Tama je
10x +y = x + y>. Jlakne 9x = y> — y = y(y-1). Kako cy Gpojesu y u y-1
y3aCTOIIHM, OHH Cy M y3ajaMHO NPOCTH, INTO 3HAYU Jla HEMajy 3ajeIHHYKHX
nenmiana. [TomTo je eBa cTpaHa jeJHaKOCTH AeJbuBa ca 9 To je ca 9 nesbHuB Wiu
Opojynmmy— 1. Jakne mmn jey =9 mm je y — 1 = 9, ognocHo y = 10. dpyru
Cllydaj oTmaza, ma octaje camo BpeaHocT y = 9. Tagaje 9x=y(y—-1)=9 - 8,
TO 3HauK 72 je X = 8. Tpaxenu asouudperu 6poj je 89 = 8 + 9°. A

I[TPOBJIEMU 3A YBEXBABAIGE

89. Onpenutn Tpu npupoaHA Opoja YHjH je 30Hp jeTHAK FbUXOBOM ITPOW3BOY.

90. IlocToju ym meceT MPUPOTHUX OpojeBa TaKBUX N1a j€ ELUXOB 30HpP jeIHAK
IUXOBOM MPOU3BOAY U jeaHak 0pojy 20?7

91. 30up x mpupoAHHX OpojeBa jeAHAK je HUXOBOM IMPOU3BOAY U jEIHAK j€
2007. OppenuTn HajMawy 1 Hajsehu TakaB Opoj K?

92. Mepuau Opoj WBHUIIE KOLKE je mpHpojaH Opoj. Moxke I MOBpIIMHA KOIIKE
ourn 12347

93. Moxe i 3ampeMHHa KOLIKe, YWju je MepHH Opoj MBHIE MpHpOJaH Opoj,
outu 4327

94. IlocToju nmu kBajgap uuja je moBpmuHa 987654321 ako cy mepHH OpojeBH
HBETOBHUX MBUIA IPUPOAHU OpOjeBH?

95. Konuko uma cenmouundpeHux OpojeBa uuju je 30up uudapa 3.

96. Konnko nma nerouudpennx Opojesa koju uMmajy 30up mudapa 43.
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97. llocroju nm mpupoman Opoj umjm je mpomspon Imdapa jemaak 20007
OnpenuTy HajMamkU TakaB MPUPOIAH Opoj.

98. Iloctoju nm YeTBOpOIMQPEHH MPUPOJIAaH OpOj YHjU je Tpom3BoA Mudapa
jemnak 33607

99. Konmnko nMa metonmmdpeHnx OpojeBa 9uju je mpousBox mudapa 0?7
100. Kommko nma Tponudpenux OpojeBa unju je mpou3Boa nudapa 1447
101. Komumko nma Tpormdpenux 6pojea umju je 306mp 1udapa 57

102. Komuko HajMame W HAjBUIIE IM(apa MOKE UMATH IPUPOAaH Opoj Yuju je
npousBoa nudapa 5127

103. Kommko mma deTBOponM(PpEeHUX MPHUPOAHUX OpojeBa UHjH j€ MPOU3BOJ
udapa 3607

104. TIpupomau 6poj n° sammcyje ce mmdpama 2, 4, 5, 8, 8, 9, 9. Oxpeaurn
npupozaaH 6poj n.

[TPOBJIEMUA 3A UCTPAXKMUBAKBE

105. TIlocroju nmu Tpoumdper 6poj Koju je jeaHak 30upy cBoje mudpe jeAMHAIIA,
KBaJpaTa Hudpe neceruna u Kkyoa uudpe croruHa?

106. Oppenutn HajMamu nectonudpeHn Opoj 3a KOjU BaKM: IpBa LuUdpa
jemHaka je Opojy jeIWHMIIA y JCKaTHOM 3alHcy, Apyra Opojy mBojku, Tpeha
Opojy TpojkH, ..., IeBeTa Opojy NEBETKHM M JeceTa Opojy Hyla y JeKaJIHOM
3amucy Tor Opoja.

107. Ouwmrnegno je: 4 =22 =242, 6 = 1-2:3 = 14243, 8 = 1-1-2-4 = 1+1+2+4,
9 =1-1-1-3-3 = 1+1+1+3+3, ...Mcnurat 1a 71 ce CBaKH CIOXKEH Opoj S MOXKe
MpUKa3aTH y OOJUKY IPOW3BOJIa HEKOJUKO IPHPOJHHUX OpojeBa 4Hju je 30up
Takohe s.

108. Ha xomuko ce naumHa cyma onx 100 auHapa MoXKe HCIIATUTH HOBYA-
Hutama ox 1, 2 u 5 nunapa?
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